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บทคัดยอ 

การศึกษาวิจัยน้ี มีวัตถุประสงคเพื่อศึกษามโนทัศนที่คลาดเคลื่อนทางคณิตศาสตร เรื่อง ลิมิตและ 
อนุพันธของฟงกชัน กลุมตัวอยางที่ใชในการวิจัย เปนนักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที่ 6 โรงเรียนสตรีศรีสุริโยทัย ที่
เรียนวิชา แคลคูลัสเบื้องตน ภาคเรียนที่ 1 ปการศึกษา 2560 จํานวน 122 คน ไดมาโดยการเลือกกลุมตัวอยาง
แบบเจาะจง เครื่องมือที่ใชในการวิจัยครั้งน้ี เปนแบบทดสอบวินิจฉัยมโนทัศนทางคณิตศาสตร เรื่อง ลิมิตและ
อนุพันธของฟงกชัน แบบเขียนตอบ จํานวน 2 ชุด ประกอบดวย (1)  ลิมิตของฟงกชัน จํานวน 6 ขอ และ  
(2) อนุพันธของฟงกชัน จํานวน 6 ขอ มีคาความตรงเชิงเน้ือหา (IOC) ระหวาง 0.67-1.00 คาความเช่ือมั่นของ
แบบทดสอบ เทากับ 0.746 และ 0.735 ตามลําดับ มีคาความยากงาย (p) ระหวาง 0.28-0.73 และคาอํานาจ
จําแนก (r) ระหวาง 0.32-0.48 วิเคราะหขอมูลโดยหาความถ่ี รอยละ 

ผลการวิจัย พบวา ลักษณะมโนทัศนที่คลาดเคลื่อนทางคณิตศาสตร เมื่อจําแนกตามประเภทของ 
มโนทัศนที่คลาดเคลื่อน นักเรียนมีมโนทัศนที่คลาดเคลื่อนทางคณิตศาสตรในดานเกี่ยวกับบทนิยาม มากที่สุด 
รองลงมา เปนลักษณะในดานอื่น ๆ เชน การใหเหตุผล การใชสูตรและสัญลักษณ และ การตีความ  

 
คําสําคัญ มโนทัศนที่คลาดเคลื่อน, ลิมิตและอนุพันธ 
 
Abstract 

This research aims to study the Mathematical Misconception in limit and derivative of 
a function. The sample group that used in this study is 122 students of Mathayomsuksa 6 
Students of Satri Sri Suriyothai School that study basic calculus in 1st semester of the year 
2017, by purposive sampling. Tools used in this research is the concept of mathematical 
diagnostic test on the limit and derivative of the function with subjective test consist of 2 
test (1) the limit of a function with 6 items and (2) the derivative of a function with 6 items. 
The index of Item-Objective Congruence ranged between 0.67-1.00, the confidence of the 
test equal to 0.746 and 0.735 respectively. The item difficulty ranged between 0.28–0.73, 
the item discrimination ranged between 0.32–0.48. Data were analyzed by frequency, 
percentage. 
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The results of this research showed that the mathematical misconception as 
classified by type of misconception. The students have the mathematical misconception in 
the field about the definition for the most, followed by characteristic in other ways such as 
reasoning, using formulas and symbols and interpretation. 

 
Keyword Misconception, limit and derivative 
 
บทนํา 
 ดวยลักษณะของวิชาคณิตศาสตรหรือธรรมชาติของคณิตศาสตรน้ัน สวนใหญเน้ือหามีลักษณะเปน
นามธรรม เชน คํานิยาม อนิยาม หรือสัจพจนที่เปนขอตกลง (สุรศักด์ิ  อมรรัตรศักด์ิ และอนุสรณ  สกุลคู, 
2541, หนา 5-7) เปนตน จึงยากตอการเขาใจ อีกทั้งคณิตศาสตรมีเน้ือหาสัมพันธตอเน่ืองกัน การเรียนเน้ือหา
ใหมจําเปนตองอาศัยเน้ือหาพื้นฐานที่เรียนมาแลวแทบทั้งสิ้น นักเรียนที่มีมโนทัศนทางคณิตศาสตรที่ถูกตอง 
จะมีความเขาใจอยางถองแทในเน้ือหาคณิตศาสตร สามารถนําความรูไปประยุกตใชได นอกจากน้ี วรรณารัตน 
วิบูลสุข (อางถึงใน สมวงษ แปลงประสพโชค, 2558, หนา 128) ไดกลาวไววา การศึกษาวิชาแคลคูลัส ตอง
อาศัยพื้นฐานความรูมากมาย หากผูเรียนไมแมนยําในความรูพื้นฐาน ยอมทําใหการเรียนแคลคูลัสไมประสบ
ผลสําเร็จ 

มโนทัศนทางคณิตศาสตรเปนความคิดสําคัญ เกิดจากการไดรับประสบการณในการเรียนรู แลวสรุป
เปนความเขาใจ ในรูปของบทนิยาม ทฤษฎีบท และสมบัติตาง ๆ (Cooney, Davis and Henderson, 1975, 
p. 85) ในข้ันตอนหรือกระบวนการเรียนการสอนคณิตศาสตร นักเรียนบางคนอาจมีความเขาใจที่ผิดพลาด
เกิดข้ึนอยางหลีกเลี่ยงไมได เปนเหตุใหผูเรียนไมประสบความสําเร็จทางการเรียนคณิตศาสตร หากนักเรียนมี
มโนทัศนทางคณิตศาสตรที่ไมถูกตอง จะสงผลกระทบตอการเรียนในเน้ือหาอื่น ๆ ที่เกี่ยวเน่ืองตอไปดวย
สอดคลองกับ อัมพร มาคะนอง (2551, หนา 2-3) กลาววา ผูเรียนที่ขาดมโนทัศนทางคณิตศาสตร แตเรียน
คณิตศาสตรโดยการทองจํา หรือทําแบบฝกหัดซ้ํา ๆ หรือการแกปญหาคณิตศาสตรโดยใชกระบวนการที่
คุนเคย จะไมเขาใจความหมาย ที่มา ความสําคัญ และการใชงานของเน้ือหาคณิตศาสตรที่เรียน ทําใหไม
สามารถเช่ือมโยงความรูคณิตศาสตรในระดับตาง ๆ ไปใชในสถานการณในชีวิตประจําวันที่แตกตางจาก
สถานการณในหองเรียนได นอกจากน้ี Brown (1992, pp. 17-34) ไดกลาววา มโนทัศนพื้นฐานที่คลาดเคลื่อน
จะทําใหมีปญหาในการเรียนรูและการทําความเขาใจในมโนทัศนที่สูงข้ึน ดังน้ัน ผูสอนควรจะคนหาสาเหตุของ
ความคลาดเคลื่อนและวิธีที่จะทําใหมโนทัศนที่คลาดเคลื่อนของนักเรียนลดนอยลง จนกระทั่งนักเรียนมีมโน
ทัศนทางคณิตศาสตรที่ถูกตอง 

จากการสํารวจและสอบถามขอมูลของผูที่สอนวิชาคณิตศาสตรระดับช้ันมัธยมศึกษาปที่ 6 โรงเรียน
สตรีศรีสุริโยทัย จํานวน 2 คน เกี่ยวกับสภาพปญหาดานการเรียนการสอนนักเรียน ในชวงปการศึกษา 2557-
2559 พบวา เน้ือหาเรื่อง ลิมิตของฟงกชัน และอนุพันธของฟงกชัน รายวิชา แคลคูลัสเบื้องตน เปนเรื่องที่
นักเรียนมากกวารอยละ 50 มีปญหาทางการเรียน สังเกตจากการทําแบบฝกหัด แบบทดสอบ หรือการตอบ
คําถามในระหวางการเรียนการสอนของนักเรียน พบวา นักเรียนตอบคําถามไมถูกตอง หรือไมสามารถหา
คําตอบได จากเหตุผลดังกลาว ผูวิจัยจึงสนใจที่จะศึกษามโนทัศนที่คลาดเคลื่อนทางคณิตศาสตร เรื่อง ลิมิต
และอนุพันธของฟงกชัน ของนักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที่ 6 โรงเรียนสตรีศรีสุริโยทัย  เพื่อชวยใหผูสอนสามารถ
พัฒนาการเรียนการสอนคณิตศาสตรไดอยางมีประสิทธิภาพมากข้ึน เปนประโยชนในการปรับปรุงการเรียน
การสอนวิชาคณิตศาสตรเพื่อใหนักเรียนมีมโนทัศนที่ถูกตอง และเปนขอมูลในการศึกษาคนควาตอไป 
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วัตถุประสงคของการวิจัย 
เพื่อศึกษามโนทัศนที่คลาดเคลื่อนทางคณิตศาสตร เรื่อง ลิมิตและอนุพันธของฟงกชัน ของนักเรียนช้ัน

มัธยมศึกษาปที่ 6 โรงเรียนสตรีศรีสุริโยทัย 
 
ขอบเขตการวิจัย  

1. ประชากรที่ใชในการวิจัยครั้งน้ี คือ นักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที่ 6 โรงเรียนสตรีศรีสุริโยทัย  
ภาคเรียนที่ 1 ปการศึกษา 2560 จํานวน 5 หองเรียน ที่เรียนวิชาแคลคูลัสเบื้องตน และไดกลุมตัวอยาง
นักเรียน จํานวน 122 คน โดยการเลือกกลุมตัวอยางแบบเจาะจง 

2. เน้ือหาที่ใชศึกษาการครั้งน้ี คือเรื่อง ลิมิตของฟงกชัน และอนุพันธของฟงกชัน ตามหลักสูตร
แกนกลางการศึกษาข้ันพื้นฐาน ปพุทธศักราช 2551 กลุมสาระคณิตศาสตร ประกอบดวย ลิมิตของฟงกชันและ
อนุพันธของฟงกชัน 

3. ระยะเวลาที่ใชในการศึกษาวิจัยครั้งน้ี ดําเนินการในภาคเรียนที่ 1 ปการศึกษา 2560 
 
วิธีดําเนินการวิจัย 

1. ระเบียบวิธีวิจัย 
การศึกษาวิจัยในครั้งน้ี เปนการศึกษาวิจัยเชิงสํารวจ เพื่อศึกษามโนทัศนที่คลาดเคลื่อนทาง

คณิตศาสตร เรื่อง ลิมิตและอนุพันธของฟงกชัน 
2. ข้ันตอนการวิจัย 

2.1 ศึกษาเอกสาร ตํารา ทฤษฎี และงานวิจัยที่ เกี่ยวของกับมโนทัศนที่คลาดเคลื่อนทาง
คณิตศาสตร 

2.2 สรางและตรวจสอบคุณภาพของเครื่องมือที่ใชในการวิจัย เครื่องมือที่ใชในการวิจัยครั้งน้ีเปน
แบบทดสอบมโนทัศนทางคณิตศาสตร เรื่อง ลิมิตและอนุพันธของฟงกชัน แบบเขียนตอบ จํานวน 2 ชุด 
ประกอบดวย (1)  ลิมิตของฟงกชัน จํานวน 6 ขอ และ (2)  อนุพันธของฟงกชัน จํานวน 6 ขอ เสนออาจารยที่
ปรึกษาวิทยานิพนธ เพื่อแกไขภาษา สํานวน ที่ไมถูกตอง ไมสอดคลองกับวัตถุประสงค แลวนําเสนอให
ผูเช่ียวชาญ 3 ทาน ตรวจสอบ เพื่อวิเคราะหความตรงเชิงเน้ือหา (IOC) โดยเน้ือหาเรื่อง ลิมิตของฟงกชัน ไดคา 
IOC เทากับ 1 ทุกขอ สวนเน้ือหาเรื่องอนุพันธของฟงกชัน ไดคา IOC เทากับ 1 จํานวน 5 ขอ และไดคาเทากับ 
0.67 จํานวน 1 ขอ มีคาความเช่ือมั่นของแบบทดสอบ เทากับ 0.746 และ 0.735 ตามลําดับ แบบทดสอบทั้ง 
2 ชุด มคีาความยากงาย (p) ระหวาง 0.28-0.73 และคาอํานาจจําแนก (r) ระหวาง 0.32-0.48  

2.3 นําเครื่องมือไปทดสอบนักเรียนซึ่งเปนกลุมตัวอยางตอไป 
3. การเกบ็รวบรวมขอมลู 

3.1 ผูวิจัยดําเนินการเก็บรวบรวมขอมูลดวยตนเอง โดยแจกแบบทดสอบวินิจฉัยใหกลุมตัวอยาง
รายบุคคล จํานวน 122 คน  

3.2 ผูวิจัยคัดเลือกนักเรียนเพื่อสัมภาษณเปนรายบุคคล จํานวน 10 คน โดยการเลือกแบบเจาะจง 
พรอมบันทึกเหตุผลของการมีมโนทัศนที่คลาดเคลื่อนทางคณิตศาสตร  

4.  การวิเคราะหขอมูล 
สถิติที่ใชในการวิเคราะหขอมลู ไดแก  การแจกแจงความถ่ีและหาคารอยละ 
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ผลการวิจัย  
ผลการวิเคราะหความถ่ีและรอยละของจํานวนนักเรียนที่มีมโนทัศนที่คลาดเคลื่อนทางคณิตศาสตร 

เรื่องลิมิตของฟงกชัน และ อนุพันธของฟงกชัน โดยจําแนกตามเน้ือหาและประเภทของมโนทัศนที่คลาดเคลื่อน 
จากนักเรียน จํานวน 122 คน ดังแสดงใน ตาราง 1 ถึง ตาราง 4 ดังน้ี 

 
ตาราง 1 ความถ่ีและรอยละของจํานวนนักเรียนที่มีมโนทัศนที่คลาดเคลื่อนทางคณิตศาสตร เรือ่ง ลมิิตของ
ฟงกชัน จําแนกตามเน้ือหา 

เรื่อง จํานวน (คน) รอยละ 
1.  ความหมายของลิมิตของฟงกชัน 30 24.59 
2.  ลิมิตซายและลิมิตขวาของฟงกชัน 80 65.57 
3.  ทฤษฎีบทเกี่ยวกับลมิิต 19 15.57 
4.  ความตอเน่ืองของฟงกชัน 51 41.80 
 
จากตาราง 1 พบวา นักเรียนมีมโนทัศนที่คลาดเคลื่อนทางคณิตศาสตร เรื่อง ลิมิตของฟงกชัน ใน

เน้ือหาเรื่อง ลิมิตซายและลิมิตขวาของฟงกชัน (รอยละ 65.57) เปนลําดับแรก รองลงมา คือ ความตอเน่ือง
ของฟงกชัน (รอยละ 41.80) ความหมายของลิมิตของฟงกชัน (รอยละ 24.59) และ ทฤษฎีบทเกี่ยวกับลิมิต 
(รอยละ 15.57) ตามลําดับ 
 
ตาราง 2 ความถ่ีและรอยละของจํานวนนักเรียนที่มีมโนทัศนที่คลาดเคลื่อนทางคณิตศาสตร เรือ่ง อนุพันธของ
ฟงกชัน จําแนกตามเน้ือหา 

เรื่อง จํานวน (คน) รอยละ 
1  ความชันของเสนโคง 64 52.46 
2.  อนุพันธของฟงกชัน 51 41.80 
3.  การหาอนุพันธของฟงกชันพีชคณิตโดยใชสูตร 17 13.93 
4.  อนุพันธของฟงกชันประกอบ 45 36.86 
5.  อนุพันธอันดับสูง 37 30.33 
6.  การประยุกตของอนุพันธ 32 26.22 

   
จากตาราง 2 พบวา นักเรียนสวนใหญมีมโนทัศนที่คลาดเคลื่อนทางคณิตศาสตร เรื่อง อนุพันธของ

ฟงกชัน ในเน้ือหา เรื่อง ความชันของเสนโคง (รอยละ 52.46) เปนลําดับแรก รองลงมา คือ อนุพันธของ
ฟงกชัน (รอยละ 41.80) สวน การหาอนุพันธของฟงกชันพีชคณิตโดยใชสูตร (รอยละ 13.93) มีนอยที่สุด 
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ตาราง 3 ความถ่ีและรอยละของจํานวนนักเรียนทีม่ีมโนทัศนที่คลาดเคลื่อนทางคณิตศาสตร เรือ่ง ลมิิตของ
ฟงกชัน จําแนกตามประเภทของมโนทัศนที่คลาดเคลื่อน 

เรื่อง ความถ่ี รอยละ 
1.  บทนิยาม 197 71.12 
2.  การตีความ - - 
3.  การใหเหตุผล  21  7.58 
4.  การใชสูตรและสัญลักษณ  15  5.42 
5.  อื่น ๆ*  44 15.88 

รวม 277 100 
*เกิดจากการไมตอบคําถาม หรือ มีมโนทัศนที่คลาดเคลื่อนในเน้ือหาอื่น ๆ เชน เรขาคณิต พีชคณิต หรือ 
ฟงกชัน 
 

จากตาราง 3 พบวา นักเรียนสวนใหญมีมโนทัศนที่คลาดเคลื่อนทางคณิตศาสตร เรื่อง ลิมิตของ
ฟงกชัน ในดานเกี่ยวกับบทนิยาม (รอยละ 71.12) รองลงมา เกี่ยวกับดานอื่น ๆ ซึ่งเกิดจากการไมตอบคําถาม 
หรือมีมโนทัศนที่คลาดเคลื่อนในเน้ือหา อื่น ๆ เชน พีชคณิต เรขาคณิต หรือ ฟงกชัน (รอยละ 15.88) ดานการ
ใหเหตุผล (รอยละ 7.58) และดานการใชสูตรและสัญลักษณ (รอยละ 5.42) ตามลําดับ 

 
ตาราง 4 ความถ่ีและรอยละของจํานวนนักเรียนทีม่ีมโนทัศนที่คลาดเคลื่อนทางคณิตศาสตร เรือ่ง อนุพันธของ
ฟงกชัน จําแนกตามประเภทของมโนทัศนที่คลาดเคลื่อน 

เรื่อง ความถ่ี รอยละ 
1.  บทนิยาม 113 35.65 
2.  การตีความ  10   3.15 
3.  การใหเหตุผล  36 11.36 
4.  การใชสูตรและสัญลักษณ  83 26.18 
5.  อื่น ๆ*  75 23.66 

รวม 317 100 
*เกิดจากการไมตอบคําถาม หรือ มีมโนทัศนที่คลาดเคลื่อนในเน้ือหาอื่น ๆ เชน เรขาคณิต พีชคณิต หรือ 
ฟงกชัน 
 

จากตาราง 4 พบวา นักเรียนสวนใหญมีมโนทัศนที่คลาดเคลื่อนทางคณิตศาสตร เรื่อง อนุพันธของ
ฟงกชัน ในดานเกี่ยวกับบทนิยาม (รอยละ 35.65) รองลงมา เกี่ยวกับดานการใชสูตรและสัญลักษณ (รอยละ 
26.18) ดานอื่น ๆ ซึ่งเกิดจากการไมตอบคําถาม หรือมีมโนทัศนที่คลาดเคลื่อนในเน้ือหา อื่น ๆ เชน พีชคณิต 
เรขาคณิต หรือ ฟงกชัน (รอยละ 23.66) ดานการใหเหตุผล (รอยละ 7.58) และ ดานการตีความ (รอยละ 
3.15) ตามลําดับ 
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อภิปรายผลการวิจัย 
จากผลการวิจัย มโนทัศนที่คลาดเคลื่อนทางคณิตศาสตร เรื่อง ลิมิตของฟงกชัน และ อนุพันธของ

ฟงกชัน ของนักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที่ 6 โรงเรียนสตรีศรีสุริโยทัย ที่เรียนวิชา แคลคูลัสเบื้องตน จําแนกตาม
ประเภทของมโนทัศนที่คลาดเคลื่อนทางคณิตศาสตร  มีรายละเอียด ดังน้ี 

1.  มโนทัศนที่คลาดเคลื่อนเกี่ยวกับบทนิยาม 
จากผลการวิจัยพบวา นักเรียนมีมโนทัศนที่คลาดเคลื่อนทางคณิตศาสตรในดานเกี่ยวกับบทนิยาม 

เรื่อง ลิมิตของฟงกชัน รอยละ 71.12 และ อนุพันธของฟงกชัน รอยละ 35.65 โดยการวิจัยครั้งน้ีพบตัวอยาง
ของมโนทัศนที่คลาดเคลื่อน เชน (1) ในเรื่องของการหาคาลิมิตของฟงกชัน นักเรียนมีมโนทัศนวา การหาคา

ของลิมิตของฟงกชัน คือ การหาคาของฟงกชัน ที่ ݔ หรือ ลิมิตของฟงกชัน สามารถหาคาไดก็ตอเมื่อ เปน
ฟงกชันตอเน่ือง อาจเกิดจาก นักเรียนสรางมโนทัศนเกี่ยวกับบทนิยามการหาคาของลิมิตของฟงกชันที่ไม
ถูกตอง (2) ในเรื่องของการนิยามลิมิตของฟงกชันบนชวงเปด นักเรียนไมสามารถใหเหตุผลไดวาเปนเพราะเหตุ
ใด ซึ่งในกรณีที่ฟงกชันนิยามบนชวงปด ฟงกชันน้ันจะไมสามารถหาคาลิมิตที่ปลายปดน้ันได การที่นักเรียนไม
สามารถใหเหตุผลไดน้ัน อาจเปนเพราะนักเรียนยังมีมโนทัศนในเรื่องลิมิตของฟงกชันที่ไมเพียงพอ ทําให
นักเรียนเลือกใชหรือประยุกตใชบทนิยาม  ทฤษฎีบท กฎ สูตรตาง ๆ ผิดจากเงื่อนไข  และจากการสัมภาษณ
นักเรียน พบวา นักเรียนมีความรูที่ไมถูกตอง หรือมีมโนทัศนถูกตองเพียงบางสวน อาจเกิดจากการทํา
แบบฝกหัดในช้ันเรียนที่เนนความรูเชิงกระบวนการ การคํานวณทางคณิตศาสตร จนกระทั่งนักเรียนเกิดเปน
ความเคยชิน แลวคิดวาเปนมโนทัศนที่ถูกตอง สอดคลองกับ พรธิดา สุขกรม (2554) ที่วา สาเหตุของการเกิด
มาจากการที่นักเรียนขาดการเนนยํ้าและฝกฝนการใชหลักการ กฎ ทฤษฎีบท หรือนิยาม ในหองเรียน ซึ่งสงผล
กระทบตอนักเรียน แมบางประเด็นที่นักเรียนเคยเรียนมาแลว แตหากไมไดฝกฝนการใช ก็จะทําใหนักเรียนใช
หลักการ กฎ ทฤษฎีบท หรือนิยามที่เฉพาะเจาะจงผิดไปจากความเปนจริง 

2.  มโนทัศนที่คลาดเคลื่อนเกี่ยวกับการตีความ 
จากผลการวิจัยพบวา นักเรียนมีมโนทัศนที่คลาดเคลื่อนทางคณิตศาสตรในดานเกี่ยวกับการ

ตีความ เรื่อง อนุพันธของฟงกชัน รอยละ 3.15 โดยตีความประโยคภาษาเปนประโยคสัญลักษณทาง

คณิตศาสตรไมถูกตอง โดยตัวอยางที่พบในการวิจัย เชน จากโจทยคําถามที่วา “กําหนดให  ݂(ݔ)  มี

อนุพันธของฟงกชันเทากับ  2  ที่  ݔ = 1  และ  ݃(ݔ)  มีอนุพันธของฟงกชันเทากับ  3  ที่  ݔ = 1  

จงหาอนุพันธของฟงกชัน  ݂ + ݃  ที่  ݔ = 1  พรอมทั้งอธิบายเหตุผลประกอบ” ปรากฏวามีนักเรียน

ตีความโจทยผิด โดยเขียนอธิบายแนวคิด เชน “݈݅݉௫→ଵ (ݔ)݂ = 2” 	หรือ “݂(ݔ) = 2” แทน

ขอความ “݂(ݔ)  มีอนุพันธของฟงกชันเทากับ  2  ที่  ݔ = 1” ในความเปนจริง จะตองเขียนสัญลักษณ

แทนดวย	݂′(1) = 2 ทั้งน้ี อาจเปนเพราะนักเรียน มักจะเคยชินกับการทําโจทยที่กําหนดเปนสัญลักษณ 
เมื่อพบเห็นโจทยคําถามที่มีประโยคภาษา จึงทําใหนักเรียนไมเขาใจในเน้ือหา และใชภาษาขอความเปนภาษา
สัญลักษณไมถูกตอง สอดคลองกับ  Egodawatte (2011)  ที่วา  ความผิดพลาดบางเรื่องเกิดจากมโนทัศนที่
คลาดเคลื่อนในเน้ือหาดานตัวแปร การขาดความเขาใจมโนทัศนพื้นฐานของตัวแปรในบริบทตาง ๆ ลักษณะที่
เปนนามธรรมในดานนิพจนพีชคณิต ปญหาสําคัญในเรื่องโจทยปญหาคือการแปลความหมายจากภาษาพูดเปน
ภาษาสัญลักษณทางคณิตศาสตร   

3.  มโนทัศนที่คลาดเคลื่อนเกี่ยวกับการใหเหตุผล 
จากผลการวิจัยพบวา พบวา นักเรียนมีมโนทัศนที่คลาดเคลื่อนทางคณิตศาสตรในดานเกี่ยวกับการ

ใหเหตุผล เรื่อง ลิมิตของฟงกชัน รอยละ 7.58 และ อนุพันธของฟงกชัน รอยละ 7.58 ตัวอยางที่พบ เชน จาก

โจทยถามวา “ถาเสนโคงเปนกราฟของ  ݕ = ,ݔ)ܲ  เสนสัมผัสเสนโคงที่จุด  (ݔ)݂ ใด ๆ จะเปน (ݕ
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เสนตรงที่ผานจุด  ܲ และมีความชันเทากับ  ݈݅݉௛→଴
௙(௫ା௛)	ି	௙(௫)

௛
  ใหนักเรียนอธิบายเหตุผลวา 

เพราะเหตุใด ความชันจึงมีคาเทากับ  ݈݅݉௛→଴
௙(௫ା௛)	ି	௙(௫)

௛
” ปรากฏวานักเรียนไมสามารถนําความรู

เรื่องลิมิตของฟงกชัน มาประยุกตใชและใหเหตุผลในการหาคาความชันของเสนโคง ณ จุดใด ๆ ได จากการ
สัมภาษณยังพบวา นักเรียนเคยชินกับการแกโจทยคําถามที่มีลักษณะเกี่ยวกับการดําเนินการทางคณิตศาสตร 
มากกวาการพิสูจนใหเหตุผล บงช้ีวานักเรียนขาดความรู ความเขาใจอยางถองแท ทําใหนักเรียนไมสามารถ
เลือกใชหรือประยุกตใชบทนิยาม  ทฤษฎีบท กฎ สูตรตาง ๆ ในการสรุปผลได  สอดคลองกับ Makonye 
(2011) พบวา นักเรียนขาดความเขาใจในการใหเหตุผลในเรื่องอนุพันธจากการหาคาลิมิตของความชัน ณ จุด
ใด ๆ บนเสนโคง ซึ่งนักเรียนเช่ือวาสัญลักษณของอนุพันธที่ใชเปนเรื่องของข้ันตอนในการแกปญหา โดยขาด
ความเขาใจ  

4.  มโนทัศนที่คลาดเคลื่อนเกี่ยวกับการใชสูตรและสัญลักษณ 
จากผลการวิจัยพบวา พบวา นักเรียนมีมโนทัศนที่คลาดเคลื่อนทางคณิตศาสตรในดานเกี่ยวกับการ

ใชสูตรและสัญลักษณ เรื่อง ลิมิตของฟงกชัน รอยละ 5.42 และ อนุพันธของฟงกชัน รอยละ 26.18 ตัวอยาง
ลักษณะมโนทัศนที่คลาดเคลื่อนเกี่ยวกับการใชสูตร เชน มีนักเรียนเขาใจวา 

	(݃ ∘ ݂)′(2) = (݃)′(2) ∙ (݂)′(2) 
หรือ    (݃ ∘ (ݔ)′(݂ = (ݔ)(݃) ∙ (ݔ)′(݂) + (ݔ)(݂) ∙  (ݔ)′(݃)
โดยสูตรของการหาอนุพันธของฟงกชันประกอบที่ถูกตองคือ  

                                             	(݃ ∘ (ݔ)′(݂ = ((ݔ)݂)′݃ ∙  (ݔ)′(݂)
ตัวอยางลักษณะมโนทัศนที่คลาดเคลื่อนเกี่ยวกับการใชสัญลักษณ  เชน 

   ݈݅݉௫→ଵష (ݔ)݃ = ݈݅݉௫→ଵష
|௫ିଵ|
௫ିଵ

= ݈݅݉ ି(௫ିଵ)
௫ିଵ

= ݈݅݉ − 1 = −1 

การอธิบายที่ถูกตอง จะตองเขียน 

 ݈݅݉௫→ଵష (ݔ)݃ = ݈݅݉௫→ଵష
|௫ିଵ|
௫ିଵ

= ݈݅݉
௫→ଵష

ି(௫ିଵ)
௫ିଵ

= ݈݅݉
௫→ଵష

− 1 = −1 

ตัวอยางของการใชสัญลักษณเกี่ยวกับ อนุพันธของฟงกชันไมถูกตอง เชน (݃(݂(2))′  หรือ  (݃(1))′ 

สําหรับการเขียนสัญลักษณที่ถูกตอง จะตองเขียน ݃′(݂(2))  หรือ  ݃′(1)  
จากตัวอยางขางตน อาจเกิดจาก นักเรียนเรียนจําสูตรผิด ขาดความรู ความเขาใจอยางถองแท ขาด

ความระมัดระวังในการคํานวณและการใชสัญลักษณ สอดคลองกับ Hj Sarwadi and Shahrill (2014) ที่วา 
สาเหตุของความผิดพลาดและมโนทัศนที่คลาดเคลื่อน ของนักเรียนเกิดจากขาดความเขาใจในการดําเนินการ
ทางคณิตศาสตร และ ไมมีความชํานาญในการใชสูตร 

 
ขอเสนอแนะ  

ขอเสนอแนะเพื่อนําไปใช 
1. จากผลการวิจัย เห็นไดวาลักษณะมโนทัศนที่คลาดเคลื่อนทางคณิตศาสตร มีโอกาสเกิดข้ึนไดหลาย

ลักษณะ แตกตางกันไปข้ึนอยูกับนักเรียนแตละบุคคล ผูสอนควรตรวจสอบวานักเรียนมีวิธีการคิดและสราง
ความเขาใจในเน้ือหาอยางไรบาง โดยผูสอนสามารถนําลักษณะมโนทัศนที่คลาดเคลื่อนในการวิจัยครั้งน้ีไป
ประยุกตใชเปนขอมูลในการสอน ระมัดระวังและเนนยํ้าในประเด็นที่นักเรียนมักเกิดมโนทัศนที่คลาดเคลื่อน 
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2. ผูสอนอาจกระตุนโดยการต้ังคําถามจากบทเรียน และยกตัวอยางเพิ่มเติมใหมากข้ึน เพื่อสงเสริมให
นักเรียนไดสรางมโนทัศนทางคณิตศาสตรที่ถูกตอง รวมถึงฝกทักษะทางคณิตศาสตรในดานตาง ๆ เชน การ
แกปญหา การใหเหตุผล จากการแสดงความคิดเห็นเปนรายบุคคลอยางสม่ําเสมอ 

ขอเสนอแนะในการทําวิจัยครั้งตอไป 
1. ควรหาวิธีการการสอนที่เหมาะสม หรือการสรางนวัตกรรมมาใชในการสอน เพื่อพัฒนาความเขาใจ

ของนักเรียน  และชวยใหผูเรียนมีมโนทัศนที่คลาดเคลื่อนนอยลง 
2. ควรศึกษาพื้นฐานความรู ความเขาใจในเน้ือหาของผูสอน เรื่อง ลิมิตและอนุพันธของฟงกชัน ที่มีผล

ตอผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนคณิตศาสตรของผูเรียน 
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